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RECOPILACION DE EJERCICIOS Y CUESTIONES DE RECTAS Y PLANOS EN EL
ESPACIO

DE EXAMENES P.A.U. (PRUEBA DE ACCESO A LA UNIVERSIDAD) CANARIAS,
DESDE EL 2014 AL 2001,

ADECUADOS PARA MATEMATICAS II DE 2° DE BACHILLERATO:

4 A JULIO 2014:

x+y—z=0

Sea P el punto de coordenadas P(1,0,1) yr la recta de ecuacion r = [x 9. —1-

a) Hallar la ecuacion en forma continua de una recta que pase por el punto P y sea
paralelaalarectar. (1,25 puntos)
b} Hallar la ecuacion general de un plano que pase por el punto P y contenga a la recta r .
(1,25 puntos)

4 B JULIO 2014:

4.- Determinar la posicion relativa de los siguientes planos:

x=—1+34—-2pu x—2 1 2
Bi=iv=4+4 , Pr=x+y+z=2, pz3=|y+1 2 3|=0 (2,5puntos)
z=—2+4+21—-5u z 1 1
4 A JUNIO 2014:
- Dados los puntos A(—1,0,3),B(2,4,1) vy C(—4,3,1):
a) Estudiar si los puntos 4, B v C estan alineados. (1,25 puntos)
b) Hallar la ecuacion de la recta paralela al segmento AB y que pasa por C. Expresarla
como interseccion de dos planos. (1,25 puntos)
4 B JUNIO 2014:
- : W X—y+2z=2
4.- Determinar el valor de a para que la recta r de ecuacion r = {2::: Fy+z=3 sea
paralela al plano f = x —ay + 10z = —3. (2,5 puntos)

4 A JULIO 2013:
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Dados el punto P(2,2,-2) v la recta:

i
Il

—2
=0

2r4+uy+z
4+ 3y 4+

%)
I

a) Hallar la ecuacion del plano 7{ que contiene a r y pasa por F.

b) Hallar la ecuacion del plano 79 que contiene a P v es perpendicular a r.

4 B JULIO 2013:

Dadas las rectas:

r= 243\
z y+1 =z ; 5
g s = — 8% =
5 3 4 3”
z= -1
a) Determinar la ecuacion general del plano paralelo a las rectas r v s v que pasa por el origen de
coordenadas. (1.5 puntos)
b) Hallar el dngulo que forman r v s. (1 punto)

4 A JUNIO 2013:

r—2y+z =1
Dados la recta 7 : Y vel punto P (1,0, 1) exterior a r.
—r+2y+z =2
a) Hallar la ecuacion en forma general del plano 7 que contiene ar v P. (1.25 punros)

b) Hallar la ecuacion (como interseccion de dos planos) de la recta s que pasa por Py es paralela a
la recta 7. (1.25 puntos)

4 B JUNIO 2013:

Dada la recta:

v los puntos P (1,—2.0) v ) (0.1, 3)

a) Hallar la ecuacion del plano 7 que contiene a r v es paralelo a P().

b) Hallar la ecuacién de la recta s perpendicular a r que pasa por () e intersecta a .

4 A SEPT 2012:
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4. Estudiar la posicion relativa de las rectas r: = =— ¥
3 = | 2x—y+2z=5
(explicar el procedimiento utilizado).
4 B SEPT 2012:
(%=—1430- 24
4, Dado el plano T y=4+4 (AER) (€ R) v dado el punto P (0, 3, -1) exterior a 7,
l z=—2424A-5u

obtener las ecuaciones en forma continua, en forma parameétrica y como interseccion de dos planos, de la recta
¥ que pasa por P v es perpendicular al plano i, explicando el procedimiento utilizado.

4 A JUNIO 2012:

x=-1+4 (Sx—ytz=2
4. Dadas las rectas secantes: niiy=3-44 (A€R) v 1n:y . : 5
|_Z=—3+3,‘i St s

obtener las ecuaciones en forma continua v en forma paramétrica de la recta 5§ que pasa por el punto de
interseccion de las rectas dadas v es perpendicular a amhbas, explicando el procedimiento utilizado.

4 BJUNIO 2012:

(x=—1+434
4.Dadalarecta r:7 y=—54 (A€ R) ydadoelpuntc P (2,-2, 3) exterior a r,
z=2+24
a) Hallar la ecuacion en forma general del plano & que los contiene, explicando el procedimiento utilizado.
(1'5 puntos)

h) Obtener las ecuaciones en forma parameétrica, en forma continua v como interseccion de dos planos, de la
recta s due pasa por P v es perpendicular al plano . explicando el procedimiento utilizado.

4 A SEPT 2011:
4.- Dados los puntos A(-1 .2 .0) ¥y B(2,1.-1)
a) Determinar si el punto C(5 . 0 . -2) esta alineado con los anteriores. explicando el motivo (hacer un dibujo
esquematico de la situacion). (0775 p.)

b) Hallar las ecuaciones de la recta que contiene a los puntos A y B. en forma continua, en forma paramétrica
v como interseccion de dos planos.  (1°25 p.)

¢) Hallar ecuacidn en forma general del plano que pasa por B v es perpendicular a la rectaaB. (0°5p.)

4 B SEPT 2011:

[2x—3y+z=0
4.- Dados larecta »: l v el punto P(-1.2 . 3)

Hallar ecuacion en forma general del plano que los contiene,
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4 A JUNIO 2011:

x—2 V z—1

Dados larecta r: T “1 ==V el punto P(1.2.3)
a) Hallar ecuacion en forma general del plano que los contiene. (1 p.)
b) Hallar ecuaciones. en forma continua. en forma paramétrica y como interseccion de dos planos.
correspondientes a la recta que pasa por P v es perpendicular al plano anterior. (1’5 p.)

4 BJUNIO 2011:

x—2 yv—5 =z-1

Dadas las rectas secantes 7 : 1 =S 1 y & (x.y.z)=(l. -1, D)-!—/?.(—l. 6. 2}
a) Calcular su punto de interseccion. (1’75 p.)
b} Hallar ecuacion del plano que las contiene. 0’75 p.)

4 A SEPT 2010 ESP:

Dados los puntos A (0, 5, 2) y B (1, 2, -1):
x-1 y-2

: : z
a) Averiguar si los puntos pertenecen a la recta r: i 5 =y (1p.)

b) Determinar las ecuaciones parameétricas y las ecuaciones como interseccion de dos
planos de la recta que pasa por los puntos A y B. (1'5p.)

4 B SEPT 2010 ESP:

Dados los planos 71, :x+y~3z=1y 7, :2x-3y+z=2

a) Hallar la ecuacion del plano perpendicular a ambos planos que pasa por el origen
de coordenadas. (1'5 p.)

b) Hallar el angulo que forman los planos 7, y 7,. (1l p.)

4 A SEPT 2010 GEN:

Dadas las siguientes rectas:
r: (x.y.z)=(-8.—4.5)+ A(-2.1.-2)
[ 4y—3x=8
4z—-5x=060
a) Comprobar que se cortan en un punto y obtener sus coordenadas. (1’5 p.)

b) Hallar la ecuacion de la recta paralela a s que pasa por el punto (1. 0. -1).

4 B SEPT 2010 GEN:
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x—3

4.- Dada larecta r: =%=:+1 yvlospuntos A(1.1.0) vy B(2.0.-3)

a) Hallar la ecuacion general del plano que contiene a la recta r y al punto A. (1'25 p.)
b) Hallar el angulo formado por la recta r y la recta que pasa por los puntos A vy B. (1'25 p.)

4 A JUNIO 2010 GEN:

4.- Obtener la ecuacién en forma general del plano que pasa por el punto (0, 3, 2) v es
paralelo a las dos rectas siguientes:

, X y+3 o7 X—z=3 2'5 1)
— =it =z X 5 p.
R R 2%+ 3y—2z=0 P
4 B JUNIO 2010 GEN:
Estudiar la posicion relativa de los planos:
10x—y+52=2 . 4x+3y—2=6; —3x+2p-32=2.
4 A JUNIO 2010 ESP:
Jx+y=3
Dada la recta »: i yelplano #: x-3y-2z=0,
X+z=

a) Comprobar que se cortan en un punto y obtener sus coordenadas. (1’5 p.)
b) Determinar el angulo que forman recta y plano. (1 p.)

4 B JUNIO 2010 ESP:

)
2
x=———4df
3
x=1 y+1 =z 5
51 tag pi——=——=— ¥y 5.4 p=—+I{
Dadas las rectas » 5 3 _23« ¥ 3
z=3

a) Estudiar la posicién relativa de ambas rectas. (1'73 p.)
b) Hallar una recta que pasa por el origen de coordenadas y sea perpendicular a » y
5. (0775 p.)

4 A SEPT 2009:
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=147
Calcular ecuacion del plano que contiene a la recta r:-{“ .y es paralelo a larecta
(x=1-24
% ‘ y=-2 (A€ R) (2.5 puntos)
z=4

4 B SEPT 20009:

x_ y—1 o :
Dado el plano 7:3x-2y+z=5 y larecta r:—=: —=ZzZ+3, hallar su posicidén relativa.

S1 se cortan en un punto, hallar sus coordenadas. Y si son paralelos. hallar el plano que
contenga a r sea paraleloa . (2.5 puntos)

4 A JUNIO 2009:

Dado el punto P(5. 0. -1) exterior a larecta »:9 y=—4 (A& R).hallar el plano que contenga a

r y pase por P. (2.5 puntos)
4 B JUNIO 2009:
Estudiar la posicion relativa de los 3 planos:

mi2x—3y+z=21 , m:3x—-2qy—z=T y ®m:x+y—2z=35

En caso de que se corten en un punto, hallar éste. Y en caso de que se corten en una recta.
determinarla.

4 A SEPT 2008:

4A. Calcula la ecuacién de una recta que pasa por el punto de interseccidn del plano

[ x=3y+6=0 x-2_y
T=Xx+Vv—-+6=0conlarecta F'E'l % i v es paralela alarecta 5= = :'—1::.{2.5 puntos)
—x+3-+3= 3 =

4 B SEPT 2008:

4B. Hallar la ecuacién general del plano que pasa por el punto P(-1. 0. 2) v contiene a la recta
g P que 1 I P i

=1 ~+2. (2.5 puntos)

Ly
I
ot | -

4 A JUNIO 2008:
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| o]

x—y+2=0 x=
Dadas las rectas r = { - ; y s= {
Z=— .-P_'_

]

=0

i) Determinar su posicion relativa. (1.5 puntos)
ii) En caso de cortarse. determinar el angulo que forman y el punto de corte.

4 B JUNIO 2008:

2+t

X

4B. sc consideran la recta 7= v=2+2t .el plano w=2x—4y—2z=0y el punto P(1, 1, 1). Se
+

z=3+3t
pide:
i) Determunar la ecuacién del plano m que pasa por el punto P v es paralelo al plano =
(1.25 puntoes)
ii) Determinar la ecuacion general del plano m que contiene a la recta » v pasa por ¢l punto P.
4 A SEPT 2007:
x—y—2=0 x—1
Dadas las rectas r = ¥y s§= = ytl=z2
y=z43=4 —2
a) Determinar su posicidn relativa. (1 punto)

b) En caso de cortarse. determinar el angulo que forman v el punto de corte.

4 B SEPT 2007:

| )

.3_:
J,':
=1

+ 3t
2

4. Determinar la ecuacion general (implicita) del plano paralelo a lasrectasr= x=y+l=z v s= ¥ que pasa

(]

por el origen de coordenadas. (2.5 puntos)

4 A JUNIO 2007:

x =-—1
Dadalarectar= { 1 v elplano m= x+y-2=0
.'I_.' = : P

a) Determinar su posicion relativa. (1 punto)
b) En caso de cortarse. determinar el angulo que forman v el punto de corte.

4 B JUNIO 2007:
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a) Determnar s1 los puntos A (-1.0.3) . B (2.4,1) v C (-4.3.1) estan almeados.
b) Expresar en dos formas diferentes la ecuacion de la recta que pasapor Av B.

4 A SEPT 2006:

Estudiar la posicion relativa de las rectas r y 5. En caso de que se corten en un punto
hallar las coordenadas del mismo.

_x—1 y+2

=3 2

e

— |
s
If
PR
ol =
I
A
I

4 B SEPT 2006:

4. Hallar la ecuacion mmplicita del plano que pasa por el punto A(0.-1.0) v es paralelo a
las rectas:

x=1-A x=2—d
r=qy=2-4 ¥ s=2y=1
=3 z=—A-3

4 A JUNIO 2006:

a) Halla la ecuacion del plano determunado por los puntos: A(1. 3. 2). B(2.0. 1) v
C(1.4.3).

x=34-1
b) Estudia la posicidn relativa de la recta r=< y=A4+2 con respecto al plano
z=24

anterior., hallando el punto de interseccion en caso de que se corten.

4 B JUNIO 2006:

Estudiar la posicion relativa de los sigmentes planos segun los valores del
parametro A :

x+Ap+z—4=0: x+3y+z-5=0; Ax+y+z—-4=0.

4 A SEPT 2005:

-]

x—1 +1 z-2 Ve ] .
Dada la recta » = AL . hallar la ecuacion del plano que contiene a esta v pasa
—2 3

por el punto P(0, -2, 1).

4 B SEPT 2005:
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4.- Estudiar la posicion relativa del plano 7=5x+ Ay —2:2+1=0
2x—y=1

v larecta 7' = segun los valores del parametro A.
x—y+2z=-1

4 A JUNIO 2005:
4.- a) Comprueba que las rectas:

re(x.y.z)=(12.-1)+ A(L0.-1)
s=(x.1.2)=(0.3.1)+ u(-2.1.3)

se cortan en un punto. (I punte)

b) Hallar la ecuacion general del plano que contiene a las rectas dadas en el apartado
anterior.

4 B JUNIO 2005:

a) Estudiar, segun los valores del parametro A, la posicion relativa de los planos:
[Ax—2yv+Az=0

< 10x—yp+5z=0 (1,25 pun
l4x+3y—::ﬂ
b) Halla la ecuacion del plano que pasa por los puntos (0, 1, 2), (1, 0, 3) v (2. -1, 0).
4 A SEPT 2004:

Hallar la ecuacion del plano que pasa por el punto (2, -4, 0) v contiene a la recta:

[ x+y

FEII—EI +z=-12

4 B SEPT 2004:

Dados los planos de ecuaciones:

ax —2z= 15
x+y+z= =7
x+y+az=-8a
Determinar los valores de a para que los tres planos pasen por una recta. Justificar.
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4 A JUNIO 2004:
.a) (Estan alineados los puntos A(1, 0, -1), B(-1, 1, 2) v C(3, 0, 1)? Justificar la respuesta.
b) En caso afirmativo determinar la ecuacion de la recta que los contiene. En caso negativo

determinar la ecuacion del plano que pasa por los tres puntos.

4 B JUNIO 2004:

Hallar la ecuacion del plano que contiene al punto A (0, -2, 4) v a la recta de ecuacion:

4 A SEPT 2003:

_Jx+j‘+:—]:0

4Dadalarecta 7: ] yvelplano 7 : 2x+ v+ mz—3=0.estudiarla posicion relativa de la recta 7

l=x—2y+z=0

velplano 7T segun los valores del parametro 1 . hallar también el punto de interseccion de la recta 7"y el plano T
en el caso de m=1.

4 B SEPT 2003:

4. Obtener la ecuacidon del plano paralelo a las dos rectas siguientes:

x—2 9 z+l [Zx—p4z=—2
¥ == o .
—1 1 2 S = p3z=l

v que pasa por el punto (1.1.2).

4 A JUNIO 2003:

4. Se sospecha que el plano definido por el punto (1.0.5) y los vectores # = (3.1.1). "=(—1.3.—2)se corta en

un punto con la recta cuyas ecuaciones en forma continua son:
x—2 yv-—-7 z=2

3 10 -5

Decidir razonadamente la cuestion.

4 B JUNIO 2003:

4. Hallar la ecuacion cartesiana de un plano que pasa por el punto (3.0.3)y contiene a la recta cuyas ecuaciones
somn:

4 A SEPT 2002:
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Decidir st el plano de ecuacion cartesiana X + ¥ + Z = 1 también viene dado por las ecuaciones paramétricas
1
x=——A—-u
5 £
V= T +aA—
z=2u

4 B SEPT 2002:

Calcular el valor de @ para que los cuatro puntos siguientes estén en un mismo plano: (1, 0.0), (0. 1. 0), (0. 0. 1) v (1. 1. a).

4 A JUNIO 2002:

4 Enel espacio se consideran los puntos (1.2 -3). (3.-1.0) v (5.-4.3). Investigar s1 estin alineados. En caso afirmativo_hallar las ecuaciones de
la recta que los contiene. En caso negativo, calcular la ecuacion del plano que definen.

4 B JUNIO 2002:

Obtener la ecuacidon del plano que contiene a las dos rectas siguientes:

" x—3 - _V'l":" " - 1y = {(_1-_}-_ :} = {—-1‘2-}"' 1(4'_1{}}}

2 =3 —~2

h

4 A SEPT 2001:

Px+.’-’)-‘+(m—:—1}:=3

4.- Discutir la posicion relativa de larecta # = ~l velplano 7 =mx+ 2V + 3z = 3_en funcion del parametro

—x+y+z=

.

4 B SEPT 2001.:

Determunar las posiciones relativas de las rectas:
-x+y=4 xr y—4 =z-3
x+y—2z=-2 3 3 3

4 A JUNIO 2001:

4.- Comprobar si los puntos (1.2.3), (1.-2.4) v (1.-3.5) estan alineados. En caso negatrvo. determinar la ecuacion del unico plano que los
contiene.

4 B JUNIO 2001:

En caso de que las dos rectas siguientes se corten en un punto, hallar las coordenadas del mismo:
x=—7+4A
x—3 y+4 z

r=q y=1-A , 5= _
' 2 —3 =i

oL g |
il
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